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Definition 0 (Quadratischer Rest)
Fiir ein a mit @ # 0 mod p heifit a quadratischer Rest mod p, falls

2:

T a mod p

I6sbar ist, sonst quadratischer Nichtrest.

Definition 1 (Legendre-Symbol)
Fiir eine Primzahl p ist das Legendre-Symbol <%) definiert durch
+1 falls 22 =a mod p ldsbar ist und a 20 mod p.

(a) =(¢ -1 falls z? =a mod p nicht 16sbar ist.

b 0 fallsa =0 mod p.

Satz 3
Sei p eine ungerade Primzahl und a,b € Z, dann gilt:
1. a=b modp= (%) = (%) (Gilt auch fiir p=2.)

[\

. (Euler) (%) =47 mod p.

+1 firp=1 mod4
—1 fiirp=3 mod 4.

=

(#)-()6)

(GTIZQ) — (%) fiir b2 0 mod p.

ot

Lemma 4 (GauR)

Sei p eine ungerade Primzahl. Dann gilt:

2 -1 +1 firp=4+1 mod 8
0)-coe-|

D —1 fiirp=+3 mod 8.

Satz 5 (Quadratisches Reziprozititsgesetz von Gaul})

Seien p # q ungerade Primzahlen. Dann gilt

() o= )
(‘1)_ ‘() fir p=¢=3 mod 4
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dh.



